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Aufgabe 21: Beweise, dass jede konvergente Folge das Cauchy-Kriterium erfiillt.

Aufgabe 22: Bestimme alle Hiufungswerte bzw. Grenzwerte folgender Zahlenfolgen
x, fir n — oo.
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Aufgabe 23:  Sei (a,),en eine Folge reeller Zahlen. Ferner seien die Teilfolgen (as)ren,
(aok+1)ken und (aj1x)ken konvergent. Zeige, dass dann auch (a,),en konvergiert.



Aufgabe 24:  Sei (2,)nen eine Folge reeller Zahlen und
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die Folge der arithmetischen Mittelwerte.

(i) Sei (2,)nen konvergent, x = lim,, o x,. Zeige, dass dann auch (p,)nen konvergiert.
Was ist der Grenzwert?

(ii) Finde eine divergente Folge (,)nen, deren Mittelwerte p, trotzdem konvergieren.

Freiwillige Zusatzaufgabe:

(i) Finde je ein Beispiel zweier reellwertiger Folgen x, und y, mit 7}13)10 x, = 0 und
nh~>I£lo Yn = 00, fiir deren Produkt gilt:

(a) nhargo TpYn = 1;
(b) lim 2y, existiert nicht, aber |Znyn| ist beschrankt.
(ii) Beweise oder widerlege die folgende Aussage.

Die Folge der ng, k € IN sei eine Permutation von IN, das heifit die Abbildung
k — ng von IN nach IN sei bijektiv. Dann gilt:

lim n; = oo.
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